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1. Pendahuluan

Automorfisma graf " adalah permutasi # dari M7 yang memiliki sifat {uj vie BT jika
dan hanya jika {ﬁf(zz), ﬂ'(\—‘)}@ ET". Himpunan semua automorfisma dari gral I dengan
operasi komposisi disebut automorfisma grup dart ' yang dinyatakan dengan
A uf(l"‘).
Sebagai contoh :
1. Automorfisma grup dari graf lengkap K, memuat n! permutasi
2. Untuk n 27, pohon dengan n titik seper yang ditunjukkan pada gambar
dibawah 1ni, memilikj automorfisma grup vang trivial yaitu hanya memuat
permattasi identitas.
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Dapat dibuktikan bahwa :
1. Jika I pohon dengan

M| ( 0 maka I'memiliki titik v yang disebut sentroid
dengan v difetapkan oleh setiap automorfisma dari I' atau I memiliki sisi
{):,y} yang disebut bisenfroid dengan Zsisi {x.,y} ditétapkan setiap
automorfisma dari 1.

2. Misal A mairiks adjacency dari graf T"dan 7 permutasi dari FI'. Maka
7 automorfisma dari ["jika dan hanya jika PA = AP dengan P matriks
permutasi yang mewakili 7.

2. Graf Transitif Titik

Graf I"dikatakan transitif titik jika Auw/([") beraksi transitif pada VI yaitu I" hanya
menuliki 1 orbit. Ini berarti bahwa Vu,ve T, 37 € Aut(T)s z{u)=v. Scbagai

akibatnya jika I"transitif titik maka I'merupakan graf teratur, karena sctiap titik
berderajat sama.



Kita tulis Aw(I")= G dan stabilizer subgrup bagi titik v didefinisikan sebagal subgrup
dari G yang menmuat aulonmotfisurd - auiomorfisma graf 1 dengan v tetap. Stabihzer
subgrup bagi otk v dinyatakan dengan G, . Indeks dari G, &1 G dinyatakan dengan
G Gl,f vang diberikan dengan persamaan |
G
G
i "
. . e - - oy | g} . . . .
hka ransitf otk maka I(; : (rl,i =M. Jika untk setiap G, merupakan grup

GG,

identitas, maka setiap upsur dari G { automorfisma graf 1) ndak menectapkan setiap
.. iy . - - . [ .
titik. Hal demikian disebut G beraksi regular pada Vi~. Akibainya E(rJ = %H J

3. Graf Cayley

Misal G grup hingga dengan unsur identitas 1 dan € himpunan pembangun bagi G
yang memibki sifat :
lLxeQ=x"e0
2.1eQ
Kita definisikan graf Cayley I"‘zl"(G;Q) sebagai graf sederhana deangan
FT'=G dan ET =g, b} ¢ 'he Q.
Sebagai contoh : Pilih G grup simetri S, dan Q=1{(1,2),(1,3),(2,3)} . maka graf
Cayley E"(G,Q) isomorfik dengan K, ., dimana:
= {1, (0204103),(23), (123, (132)} dan
B = 0,020 8000910, (2304 {02), 02394 102), 032, 403), (12395031 (32) {23), (1230} {(23), (132))

Oraf Cayleyl = T(G, Q)merupakan transitif titik -, tetapi tidak setiap graf transitif itik
merupakan graf Cayley. Sebagai contoh : graf Petersen '03.
Dapat dibuktikan bahwa :

1. Jika mautomorfisma dari grup G sedemikian sehingga Jr(Q) = (2, maka

7 yang dianggap sebagi permutasi dari VI" merupakan automorfisma graf
I"dengan titik 1 tetap.



2. Misal 1"graf terhubung. Maka subgrup H darl Au(}'ﬁ) berakst regular pada

FI™ jika dan hanva jika 1 isomorfik dengan wraf Cayley 1'(/7,€2) untuk suatu
€2 vang membangun H.
Pernyataan {2) menunjukkan bahwa jika Am(I.") beraksi regutar pada 17 maka T
merupakan graf Cayley I( Aui(?"), Q) .
Adapun sifat-sifat graf transitif gtk
1. Jika I graf transitif titik dengan Aw(I"} gurp komutatif maka Aur{l") beraks
regular pada VT .
2. Misal I'graf transitf titik yang berderajat k dan y nilal cigen dari I'. Jika
III[ ganjil maka » =k dan jika }Hj genap maka y salah satu dari hilangan-

bilangan 2 —k dengan 0 <o <k .
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